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ΠΑΝΕΛΛΑΔΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
HMEΡΗΣΙΩΝ & ΕΣΠΕΡΙΝΩΝ ΕΠΑΓΓΕΛΜΑΤΙΚΩΝ ΛΥΚΕΙΩΝ 

ΤΡΙΤΗ 2 ΙΟΥΝΙΟΥ 2026 
ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ: ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Σελίδα 65 Σχολικό Βιβλίο 

Α2. Σελίδα 87 Σχολικό Βιβλίο 

Α3. Σελίδα 22 Σχολικό Βιβλίο 

Α4. α. Λάθος β. Σωστό γ. Σωστό δ. Λάθος ε. Σωστό 

 

ΘΕΜΑ Β 

𝑓(𝑥) =
1

3
𝑥ଷ − 𝑥ଶ − 3𝑥 + 1   ,   𝑥 ∈ 𝑅 

B1. 𝑓ᇱ(𝑥) =
ଵ

ଷ
∙ 3𝑥ଶ − 2𝑥 − 3 = 𝑥ଶ − 2𝑥 − 3 

B2. 𝑓ᇱ(𝑥) = 0 ⟺ 𝑥ଶ − 2𝑥 − 3 = 0 

Δ=𝛽ଶ − 4𝛼𝛾 = (−2)ଶ − 4 ∙ 1 ∙ (−3) 

   4+12=16 

    

                                        𝑥ଵ,ଶ =
ିఉ±√௱

ଶఈ
=

ଶ±√ଵ଺

ଶ∙ଵ
 

 

Η f(x) γνησίως αύξουσα για 𝑥 ∈ (−∞, −1] και για 𝑥 ∈ [3, +∞) 

Η f(x) γνησίως φθίνουσα για 𝑥 ∈ [−1, 3] 

Η f(x) παρουσιάζει τοπικό μέγιστο για 𝑥ଶ = −1  

𝜏𝜊 𝑓(−1) =
଼

ଷ
 και παρουσιάζει τοπικό ελάχιστο για 𝑥ଶ = 3 το 𝑓(3) = −8 

 

 

 

 

 

𝑥ଵ =
2 + 4

2
= 3 

𝑥ଶ =
2 − 4

2
= −1 

-∞        − 1             3         + ∞ 

+           −               + 𝑓ᇱ(𝑥) 

𝑓(𝑥) 

                                                                 max       min  
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B3. 𝑦 = 𝑓ᇱ(𝑥଴)𝑥 + 𝛽  ⟹ 

      𝑦 = −3𝑥 + 𝛽   ⟹ 

1 = −3 ∙ 0 + 𝛽 ⟹ 𝛽 = 1 άρα 𝑦 = −3𝑥 + 1 η εξίσωση εφαπτόμενης της Cf στο Α(0,f(0)). 

 

 

B4. lim
௫⟶ିଵ

௙ᇲ(௫)

௫ାଵ
= lim

௫⟶ିଵ

௫మିଶ௫ିଷ

௫ାଵ
= lim

௫⟶ିଵ

(௫ାଵ)(௫ିଷ)

௫ାଵ
= lim

௫⟶ିଵ
(𝑥 − 3) = −1 − 3 = −4 

 

ΘΕΜΑ Γ 

4, 5, 4, κ, 0, 3, 7     ,    κ ∈ 𝑁 

Γ1. 𝑥̅ = 4 ⟺
ସାହାସା఑ା଴ାଷା଻

଻
= 4      

23+κ=28⟺ 

κ=28−23 

κ=5 

 

Γ2. Για τη διάμεσο τοποθετούμε κατά αύξουσα σειρά της παρατηρήσεις και εφόσον το     
πλήθος είναι περιττός αριθμός, η μεσαία παρατήρηση είναι η διάμεσος.  

       0, 3, 4, 4, 5, 5, 7 

Άρα δ=4 

 

Γ3.  

𝑆ଶ =
1

𝜈
෍(𝑡𝑖 − 𝑥̅)ଶ

଻

௜ୀଵ

 

 

Sଶ =
(4 − 4)ଶ + (5 − 4)ଶ + (4 − 4)ଶ + (5 − 4)ଶ + (0 − 4)ଶ + (3 − 4)ଶ + (7 − 4)ଶ

7
 

           = 
ଵାଵାଵ଺ାଵା

଻
=

ଶ଼

଻
= 4 

Γ4. CV=
ௌ

|௫̅|
=

√ௌమ

|௫̅|
=

ଶ

ସ
=

ଵ

ଶ
=50% 

      Το δείγμα δεν είναι ομοιογενές γιατί CV=50%>10%. 

x=0, y=1 

𝑓ᇱ(0) = −3 

𝑓(0) = 1 
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ΘΕΜΑ Δ 

Δ1. x, y > 0 

      E = 100 ⟺ 𝑦 ∙ 𝑥 = 100 ⟺  𝑦 =
ଵ଴଴

௫
               με x > 0 

      Π = 2𝑥 + 2𝑦 = 2𝑥 + 2 ∙
100

𝑥
= 2𝑥 +

200

𝑥
   ,   𝑥 > 0 

     Άρα Π(x)=2x+
ଶ଴଴

௫
   , 𝑥 > 0 

 

 

Δ2. 𝛱ᇱ(𝑥)=ቀ2𝑥 +
ଶ଴଴

௫
ቁ

ᇱ

= 2 −
ଶ଴଴

௫మ
 = 

ଶ௫మିଶ଴଴

௫మ
 

𝛱ᇱ(𝑥) = 0 ⟺ 2𝑥ଶ − 200 = 0 

2(𝑥ଶ − 100) = 0 

2(𝑥 − 10)(𝑥 + 10) = 0 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Η Π(x) γνησίως φθίνουσα για 𝑥𝜖(0,10] και γνησίως αύξουσα για 𝑥 ∈ [10, +∞) και 
παρουσιάζει ολικό ελάχιστο για 𝑥 = 10  το Π(10)=40 

Για x=10⟹ 𝑦 =
ଵ଴଴

ଵ଴
= 10   άρα το ορθογώνιο με τη μικρότερη περίμετρο είναι το 

τετράγωνο με πλευρά x=10 m. 

Δ3. 𝑥ଵ, 𝑥ଶ𝜖 (0, 10)  με Π(x) γνησίως φθίνουσα στο (0,10]. 

      𝑥ଵ < 𝑥ଶ 

A=
௽(௫భ)ି௽(௫మ)

௫భି௫మ
 

𝑥ଵ<𝑥ଶ ⟺ 𝑥ଵ − 𝑥ଶ < 0   (1) 

1 

𝑥 − 10 = 0

⟺ 𝑥 = 10 
𝑥 + 10 = 0 ⟺ 

𝑥 = −10 
απορρίπτεται 

1 
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𝑥ଵ < 𝑥ଶ ⟺ 𝛱(𝑥ଵ) > 𝛱(𝑥ଶ) ⟺ 𝛱(𝑥ଵ) − 𝛱(𝑥ଶ) > 0    (2) 

Από (1), (2) ⟹ 𝛢 < 0 

Δ4. lim
௫⟶ଵ଴

௽ᇲ(௫)

√ଵ଴௫ିଵ଴
= 

     lim
௫⟶ଵ଴

మೣమషమబబ

ೣమ

√ଵ଴௫ିଵ଴
= 

lim
௫⟶ଵ଴

2(𝑥ଶ − 100)

𝑥ଶ(√10𝑥 − 10)
= 

lim
௫⟶ଵ଴

 
ଶ(௫ିଵ଴)(௫ାଵ଴)∙(√ଵ଴ ାଵ଴)

௫మ(√ଵ଴௫ିଵ଴)(√ଵ଴௫ାଵ଴)
= 

lim
௫⟶ଵ଴

2(𝑥 − 10)(𝑥 + 10)(√10𝑥 + 10)

𝑥ଶ ቀ√10𝑥
ଶ

− 10ଶቁ
= 

lim
௫⟶ଵ଴

2(𝑥 − 10)(𝑥 + 10)(√10𝑥 + 10)

𝑥ଶ(10𝑥 − 100)
 

lim
௫⟶ଵ଴

2(𝑥 − 10)(𝑥 + 10)(√10𝑥 + 10)

𝑥ଶ10(𝑥 − 10)
 

lim
௫⟶ଵ଴

2(𝑥 + 10)(√10𝑥 + 10)

10 ∙ 𝑥ଶ
= 

           
ଶ(ଵ଴ାଵ଴)(√ଵ଴∙ଵ଴ାଵ )

ଵ଴∙ଵ଴మ
= 

            
ଶ∙ଶ଴(√ଵ଴଴ାଵ଴)

ଵ଴∙ଵ଴଴
=

ସ଴(ଵ଴ାଵ଴)

ଵ଴଴଴
=

ସ଴∙ଶ଴

ଵ଴଴଴
=

଼

ଵ଴
=

ସ

ହ
 

 

 

 

ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ 

ΜΑΡΚΑΤΟΥ ΓΕΩΡΓΙΑ 

ΜΑΡΚΑΤΟΣ ΔΙΟΝΥΣΗΣ 

ΜΑΣΤΟΡΑΚΟΣ ΠΑΝΑΓΙΩΤΗΣ 

ΑΝΝΙΝΟΣ ΔΗΜΗΤΡΙΟΣ 

ΚΑΛΑΜΠΑΛΙΚΗ ΜΑΡΙΑ 

0

0
 

Π(x)↘ 


